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LIMITE 
 

1.  IDÉIA INTUITIVA DE LIMITE 

  
I) Considere uma figura de forma quadrada de área igual a 1: 

 
 
                                                                                                                       
                                    1                                                                           

                                                                          1 2                           3 4                                   7 8  

                                       Vamos 

                                       colorir 

                 1                                                                                                                                 
Observações: 

 

 a) Continuando esse processo sucessivamente e indefinidamente, a região colorida vai preenchendo 

quase todo o quadrado inicial, isto é, a área vai se aproximando de 1, ou seja, vai tendendo a 1 : ½; ¾; 7/8; 

15/16; 31/32; 63/64........ 

 
 b) Quando dizemos que a área da região colorida tende a 1, significa que ela se aproxima de 1, sem no 

entanto assumir esse valor. 
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II) Observe o gráfico da função :f R R→ , definida por  f (x)  = x + 3 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                
                                 
    

Notamos que, para valores de x cada vez mais próximo de 2, temos valores de f (x) cada vez mais 

próximos de 5. Isso ocorre tanto quando x tende a 2 pela esquerda, isto é, se aproxima por valores menores que 

2, como x tende a 2 pela direita, isto é, se aproxima por valores maiores que 2. 
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A notação fica; 

a) 
2

lim 3 5
x

x
−→

+ = , lê-se: o limite de f (x), quando x tende a 2 pela esquerda, é igual a 5. 

b) 
2

lim 3 5
x

x
+→

+ = , lê-se: o limite de f (x), quando x tende a 2 pela direita, é igual a 5. 

c) Os limites à esquerda e à direita são chamados de limites laterais  

 

d) Por isso, dizemos que o limite de f (x) quando x tende a 2, é 5 

e) Em símbolos: 
2

lim 3 5
x

x
→

+ =  
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            Observe que podemos tornar f (x) tão próximo de 8 quanto desejarmos, bastando para isso tomarmos x 

suficientemente próximo de 2. De outra forma, convencionaremos: 

 

                        “O limite da função f (x) quando x se aproxima de (tende a) 2 é igual a 8 ”. 

 
 Evidentemente 

8
2x

4x4x3 2

2x
=

−

−−

→
lim  

 

 Será necessário sempre construir tabelas de aproximações para determinar o limite de uma função, caso 

ele exista? 
 

 Não! Há uma forma bem mais simples, como veremos a seguir. 
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Observação:

a) Quando x tende a 3, com valores menores de 3, ou seja, 

pela esquerda, o limite é 5.  

b) Quando x tende a 3, com valores maiores de 3, ou seja, 

pela direita, o limite é 9.   

c) Neste caso, não existe o limite de f (x) quando x tende a 3, 

embora f (x)  seja definida para x = 3. Para que o limite de f 

(x) exista, é necessário que f (x) se aproxime de um mesmo 

número, seja pela esquerda ou pela direita.

3
lim ( ) 5
x

f x
−→

=

3
lim ( ) 9
x

f x
+→

=
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4. PROPRIEDADES BÁSICAS DOS LIMITES DE FUNÇÕES 
 

Suponha que ( )lim
x a

f x L
→

=  e que ( )lim
x a

g x M
→

= , então: 

 

1) Limite da Soma e da Diferença 

 ( ) ( ) ( ) ( )lim lim lim
x a x a x a

f x g x f x g x L M
→ → →
 + = + = +   

( ) ( ) ( ) ( )lim lim lim
x a x a x a

f x g x f x g x L M
→ → →
 − = − = −   

 

2) Limite de uma constante multiplicada por uma função 

 ( ) ( )lim lim
x a x a

cf x c f x cL
→ →
  = =   (c é uma constante qualquer) 

 

3) Limite do produto 

( ) ( ) ( ) ( )lim . lim . lim .
x a x a x a

f x g x f x g x L M
→ → →

     = =     
 

 

4) Limite do quociente 

 ( ) ( ) ( )
( )

( )

( )

( )

lim
lim 0, lim : lim

lim

x a

x a x a x a

x a

f xf x L
Se g x M então f x g x

g x g x M

→

→ → →

→

 =  = = =   
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Considerações Finais 

O limite de uma função é usado para estudar o 

comportamento da função próximo de um ponto 

que, muitas vezes, não pertence ao domínio da 

função. 

Na aula de hoje formalizamos o conceito de limite 

de uma função. Vimos também alguns exemplos de 

como mostramos que o limite de uma função f(x) 

quando x tende a a é L e como podemos usar suas 

propriedades!
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2

1

0

1

min :

) lim ( )

) lim ( )

) lim ( )

) lim ( )

x

x

x

x

Deter e

a f x

b f x

c f x

d f x

→−

→−

→

→

=

=

=

=

6)

http://www.google.com.br/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&ved=0CAcQjRw&url=http://www.zweigmedia.com/MundoReal/tutorials/frames2_6b.html&ei=Fq7SVP7yMcSdNo3GgTA&bvm=bv.85142067,d.eXY&psig=AFQjCNE3OVGkv_y-SR9-ThLyuFL3pG_MRQ&ust=1423179684410835
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2

min :

) lim ( )
x

Deter e

a f x
→−

=

7)
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4

1

min :

) lim ( )

) lim ( )

x

x

Deter e

a f x

b f x

→−

→−

=

=

2

4

) lim ( )

) lim ( )

x

x

c f x

d f x

→

→

=

=

8)
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3

8

min :

) lim ( )

) lim ( )

x

x

Deter e

a f x

b f x

→

→

=

=

9)
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4

3

min :

) lim ( )

) lim ( )

x

x

Deter e

a f x

b f x

→−

→−

=

=

1

1

) lim ( )

) lim ( )

x

x

c f x

d f x

→−

→

=

=

10)



07/07/2026 4 30

4

2

min :

) lim ( )

) lim ( )

x

x

Deter e

a f x

b f x

→−

→−

=

=

1

2

3

) lim ( )

) lim ( )

) lim ( )

x

x

x

c f x

d f x

e f x

→−

→

→

=

=

=

11)
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